TEMA 6 — FUNCIONS TRIGONQMETRIQUES,
EXPONENCIALS | LOGARITMIQUES

Composicio de funcions
1. Donades les funcions f(x):x—;] i g(x)=+/2x-1 calcula:
X

a. f09(5):f(9(3))=f(«/2'5—1)=f(\/§)=f(3)=%:%
V2x=1-1_ v2x—-1-1

b. fog(x)=f(g(x))=f(v2x -1)=

W2x-17  2x-1

. gof(X)=glfix)) =g ) =225 - 1= \/QX 2_x Jx”XfX_Q:J_XQ;QX‘Q

X-1 —x?+x-1 , ,
)x* (—x + X -1)x
d. fof(x)= flix)) = fE )= X XX
oflx)= fifix)) = ( ) (X71)z X2-2x+1 (x2-2x+1Ix2 x%-2x+1
X 4

e. gog(x)=g(glx)) = gl2x - 1) =y2v2x -1

2. Donades les funcions f(x) = x? —3x i g(x):é calcula:

a. fog(x)= f(glx)) = f(—) ( 5 —3(—)_i_é: 4- 6
X X
L
x* - 3x
c. fof(x)= f(f(x)) = f(x* = 3x) = (x* = 3x)* = 3(x* = 3x) = x* — 6x* + 9x* - 3x* + 9x =
=x* —6x> +6x* +9x

b. gof(x)= gf(x)) =glx* - 3x) =

d. gog(x)=glalx)) = g(—)—zz%x:x
"

3. Donades les funcions f(x)=vx*+11i g(x)=x+2 calcula:
fog(x)= H(gX)) = f(x+2) = (X + 2 +1=/X* + 4x + 4+1=/x2 + 4x + 5
gof(x)= glf(x)) = gWX2 +1)=vx> +1+2

. fof(x)= f(f(x)) = fWX2 +1) = JWX2 + 1P +1 =X +1+1=x" +2

o Qo

c
d. gog(x)= glg(X))=g(x+2)=(x+2)+2=x+4
4. Donades les funcions f(x)=3x*+x i g(x)= X1 calcula:
2X +1 2X +1 2x+1. 3(4x?+4x+1) 2x+1 14x2+13x+3
a. foglx)=flg(x)) = (X)) = g2t 4 (2XH]) S Al 2x+l_ 14 +]
X X X X N
2B3x%2+x)+1  6x%2+2x+1
b. gof(x)= alfix)) = o3’ +x)=( flal_fx s
3X°+ X 3X°+ X
c. fof(x)= f(f(x)) = f(3x? + x) = 3(3x? + x)* + (3x? + X) = 27x* + 6x° + 4x? + X
(2x+1) : 5x+2
2x+1 X OX+2
d. gog(x)= glg(x)) =gl )= 2x+l =Xl xa]

(=)

X X
1




Funcio inversa o reciproca
5. Calculala funci¢ inversa de f(x)=x+2

y=X+2-y-2=x—>f"'(x)=x-2
6. Calcula la funcié inversa de f(x)=+/3x -1
x? +1

2
y=+3x-1-y’=3x-1- y3+]=x—>f“(x):
7. Calcula la funcié inversa de f(x):i
X+2

y:i—>x+2:§—>x:§—2—>f"(x):§—2
X+2 y X

8. Calcula la funcié inversa de f(x)=3x%+2

3 \ 3 3

9. Cadleula la funcié inversa de f(x) =v/x? +1

Yy=VxX?+1oy? =x2+1oy?-1=x o f'(x)=vx* -1

3

2

10. Calcula la funcid inversa de f(x) =

23 Lx2o1=3 x= /§+l—>f"(x): 34
X =1 y y X

Funcions exponencials
11. Defineix la funcidé exponencial, representa’n un exemple i digues les seves
caracteristiques.
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12. Representa la funcidé f(x) = 3"
6Ty

y:

1+




14. Representa la funcidé f(x)=1'5"
6Ty

o
15. N'Olga ingressa 15.000€ en un diposit que li dona el 7% d'interes anual.
Calcula:
a. El capital que tindra d'aqui a 6 anys.
C, =15.0001'07° =22.510'96€
b. La féormula que ens dona el capital final en funcié del temps.
C, =15.0001'07*
c. Eltemps que ha de passar per tenir més del doble.
30.000 =15.000-1'07* — x =log,, 2=10'24, han de passar 25 anys

d. Representa la funcié resultant.
y

300001
250001
200001

-l

10000

50001
X
I I I } N

2 4 6 8

16. El nombre de bacteris d'un cultiu ve donat per la formula

y=1528 (y = nombre de bacteris, x = hores). Calcula:

a. Quantes bacteris hi havia en el moment inicial.
15 bacteris

b. El nombre de bacteris després d'un dia.
24

y =1528 =120 bacteris
c. Eltemps que ha de passar per tenir més de mil.

1.000=152° % ~log, % 5 x =8log, 66'667 = 48'47 hores

d. Representa la funcio resultant.
y
1000+

8001
6001
4001

2001

wX

-6 6 12 18 24 30 36 42 48 54




17. Una poblacié té 650 habitants quan fa 2 anys en tenia 500. Si sabem que el
seu creixement s'agjusta a una funcié exponencial. Calcula:
a. La formula que ens dona el nombre d’habitants en funcid del temps.
y =ab”
a=>500 — y = 500-b*

X =2,y =650 — 650 = 5007 ebz‘/@ =114
500

y = 500-1'14*
b. La poblacid que tindrd d'aqui a 6 anys.
y = 500-1'14% =1426 habitants

c. Eltemps que ha de passar per tenir deu vegades més poblacio.

6.500 = 5001'14* — x = |og].]4%0%0 =log,,,13=19'58, han de passar 20 anys

d. Representa la funcio resultant.

6500
6000
5500
5000
4500
4000
3500
3000
2500
2000
1500
1000

1 1

S et z z , ,
-5 5 10 15 20
18. L'any 1997 vaig comprar un pis per 20.000€. Al 2003 hem van oferir 215.000%€.
Suposant que l'increment del preu de I'habitatge s’ha ajustat a una funcid
exponencial. Calcula:
a. La formula que ens dona el preu del pis en funcio de I'any.
y = ab”
a=90.000 — y =20.000b*

x =5,y =215.000 — 215.000 = 90.000b° - b = 15/2] 2000 19
90.000

X
>

y =90.000-1'19*
b. Quant podria demanar enguany pel pis?
y =90.000-1'197 = 430.690'37€

c. Quan el podria haver comprat per menys de la meitate

45.000 = 90.000119* = x =log; , 2090 _j5g 0'5--3'9811 -4, al 1993
90.000

d. Representa la funcio resultant.

350000
300000
250000
200000
150000

100000

00001

X
| Il Il Il | Il Il Il N

1991 1993 1995 1999 2001 2003 2005 2007 2009




Funcions logaritmiques
19. Defineix la funcié logaritmica, representa’'n un exemple i digues les seves
caracteristiques.
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20. Representa la funcid f(x)=log, x
41y

34

2__
1+
X
‘ —
1 2 3 4 5 6 7 8 9

21. Representa la funcié f(x)=log,,; x
4 y

Yy

34
24

1+

Funcions trigonometriques

23. Representa la funcid f(x) =sinx i digues les seves caracteristiques.
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24. Representala funcio f(x)=cosx i digues les seves caracteristiques.
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